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Èìå:.................................................................................. Ôàê.íîìåð:.............

1. Íàïèøåòå äåôèíèöèÿòà çà ðàâíîìåðíà íåïðåêúñíàòîñò çà ôóíêöèÿ íà n ïðîìåíëèâè.

Äîêàæåòå òåîðåìàòà íà Êàíòîð (íåïðåêúñíàòà ôóíêöèÿ âúðõó êîìïàêò å ðàâíîìåðíî

íåïðåêúñíàòà) èëè (ïî-äîáðå) íåéíîòî îáîáùåíèå, êîåòî èçïîëçâàõìå.

2. Èíòåãðóåìà ëè å ôóíêöèÿòà

f(x, y) =


|ex − 5|, ako x4 + y4 ≤ 7, x ≤ 0
−1, ako x4 + y4 ≤ 7, x > 0
0, ako x4 + y4 > 7

Îáîñíîâåòå îòãîâîðà ñè.

3. Ôîðìóëèðàéòå è äîêàæåòå òåîðåìàòà çà ñðåäíèòå ñòîéíîñòè â èíòåãðàëíîòî ñìÿòàíå (â

Rn).

4. Íåêà f : [a, b] −→ R å íåïðåêúñíàòà ôóíêöèÿ íà åäèí àðãóìåíò è Grf ⊂ R2 å íåéíàòà

ãðàôèêà. Äîêàæåòå, ÷å Grf å ïðåíåáðåæèìî ìíîæåñòâî â ðàâíèíàòà (ò.å. èìà ëèöå è òî å

íóëà).

5. Ïðåñìåòíåòå êðèâîëèíåéíèÿ èíòåãðàë îò âòîðè ðîä∮
Γ

y − 2
(x− 3)2 + (y − 2)2

dx− x− 3
(x− 3)2 + (y − 2)2

dy ,

êúäåòî Γ å ïðîèçâîëíà ïðîñòà çàòâîðåíà ÷àñòè÷íî ãëàäêà êðèâà, íå ñúäúðæàùà òî÷êàòà

(3, 2). Óïúòâàíå: Îòãîâîðúò çàâèñè îò âçàèìíîòî ðàçïîëîæåíèå íà òî÷êàòà è êðèâàòà!

6. Èçâåäåòå ôîðìóëàòà çà ïîòåíöèàë íà íåïðåêúñíàòî âåêòîðíî ïîëå, óäîâëåòâîðÿâàùî

íåîáõîäèìîòî óñëîâèå çà ïîòåíöèàëíîñò, â îáëàñò, êîÿòî å îòâîðåí ïàðàëåëåïèïåä â R3.

7. Äà ñå íàìåðè ìàñàòà íà ìàòåðèàëíà ñôåðà, àêî ïîâúðõíîñòíàòà �è ïëúòíîñò âúâ âñÿêà

òî÷êà å ðàâíà íà ðàçñòîÿíèåòî îò òàçè òî÷êà äî âåðòèêàëíèÿ äèàìåòúð.

8. Äà ðàçãëåäàìå ãëàäêîòî âåêòîðíî ïîëå

F (x) = xe‖x‖,

êúäåòî x = (x1, x2, x3) ∈ R3. Ïðåñìåòíåòå divF (x) è rotF (x).


