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1. Äåôèíèðàéòå ñóìà íà Ðèìàí çà ôóíêöèÿòà f : [a, b]→ R. Êàêâî çíà÷è ñóìèòå íà Ðèìàí

äà èìàò ãðàíèöà? Ôîðìóëèðàéòå êðèòåðèÿ çà èíòåãðóåìîñò ïî Ðèìàí ñ ãðàíèöà íà ðèìàíîâè

ñóìè. Äîêàæåòå, ÷å àêî ñóìèòå íà Ðèìàí çà äàäåíàòà ôóíêöèÿ èìàò ãðàíèöà, òî ôóíêöèÿòà

å îãðàíè÷åíà.

2. Äîêàæåòå, ÷å îïðåäåëåíèÿò èíòåãðàë å íåïðåêúñíàòà ôóíêöèÿ íà ãîðíàòà ñè ãðàíèöà.

Ôîðìóëèðàéòå òåîðåìàòà íà Íþòîí è Ëàéáíèö. Ïðåñìåòíåòå ãðàíèöàòà
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3. Ôîðìóëèðàéòå è äîêàæåòå èíòåãðàëíèÿ êðèòåðèé íà Êîøè-Ìàêëîðåí çà ñõîäèìîñò íà

÷èñëîâ ðåä. Ïðè êîè ñòîéíîñòè íà ïàðàìåòúðà p å ñõîäÿù ðåäúò
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4. Äîêàæåòå, ÷å îáëàñòòà íà ñõîäèìîñò íà ñòåïåííèÿ ðåä
∑+∞

n=0 an(x− a)n å èíòåðâàë ñ öåíòúð

a. Êàêâî íàðè÷àìå ðàäèóñ íà ñõîäèìîñò íà òîçè ðåä? Êàêúâ å ðàäèóñúò íà ñõîäèìîñò íà ðåäà
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5. Äàéòå äåôèíèöèÿ íà êîìïàêò â Rn. Ôîðìóëèðàéòå íåîáõîäèìî è äîñòàòú÷íî óñëîâèå åäíî

ïîäìíîæåñòâî íà Rn äà å êîìïàêòíî. Ôîðìóëèðàéòå è äîêàæåòå òåîðåìàòà íà Êàíòîð çà

èçîáðàæåíèå ñ äåôèíèöèîííà îáëàñò â Rn è ñòîéíîñòè â Rm.

6. Íàïèøåòå ôîðìóëà íà Òåéëúð çà äâóêðàòíî ãëàäêà ôóíêöèÿ íà n ïðîìåíëèâè äî âòîðè

ðåä. Äàéòå äåôèíèöèÿ íà ïîëîæèòåëíî (îòðèöàòåëíî) äåôèíèòíà êâàäðàòè÷íà ôîðìà.

Ôîðìóëèðàéòå è äîêàæåòå åäíî äîñòàòú÷íî óñëîâèå äàäåíà ñòàöèîíàðíà òî÷êà íà ôóíêöèÿòà

äà å òî÷êà íà ëîêàëåí ìèíèìóì (ìàêñèìóì).

7. Íàìåðåòå íàé-ìàëêàòà è íàé-ãîëÿìàòà ñòîéíîñò íà ôóíêöèÿòà f(x, y, z) = xyz ïðè óñëîâèÿ

x2 + y2 + z2 = 1

x + y + z = 0

Îòêúäå ñòå ñèãóðíè, ÷å òå ñúùåñòâóâàò?


