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1. Äàéòå äåôèíèöèÿ íà òî÷íà äîëíà ãðàíèöà (èíôèìóì) íà îãðàíè÷åíîòî îòäîëó
ìíîæåñòâî îò ðåàëíè ÷èñëà A. Êàêâî îçíà÷àâà åäíî ÷èñëî c äà íå å òî÷íà äîëíà
ãðàíèöà íà A? Äîêàæåòå, ÷å

inf(A + B) = inf A + inf B ,

êúäåòî A è B ñà îãðàíè÷åíè îòäîëó ìíîæåñòâà îò ðåàëíè ÷èñëà è

A + B = {a + b : a ∈ A, b ∈ B} .

2. Äàéòå äåôèíèöèÿ íà òî÷êà íà ñãúñòÿâàíå íà äàäåíà ðåäèöà îò ðåàëíè ÷èñëà.
Äîêàæåòå, ÷å åäíà ðåäèöà å ñõîäÿùà òî÷íî òîãàâà, êîãàòî å îãðàíè÷åíà è èìà ñàìî
åäíà òî÷êà íà ñãúñòÿâàíå. Èçïîëçâàéòå íàãîòîâî åäèíñòâåíî ïðèíöèïà çà êîìïàêòíîñò
(òåîðåìà íà Áîëöàíî-Âàéåðùðàñ).

3. Äàéòå äåôèíèöèÿ íà lim
x→−∞ f(x) = +∞ âúâ ôîðìàòà íà Õàéíå è âúâ ôîðìàòà íà

Êîøè, êúäåòî f : D −→ R, D ⊂ R. Êàêâî òðÿáâà äà ïðåäïîëîæèòå çà D, çà äà å
ñìèñëåíà äàäåíàòà äåôèíèöèÿ?

4. Ôîðìóëèðàéòå è äîêàæåòå Òåîðåìàòà íà Âàéåðùðàñ.

6. Íàïèøåòå äåôèíèöèÿòà çà ïðîèçâîäíà íà ôóíêöèÿ â äàäåíà òî÷êà. Â êîè òî÷êè îò
äåôèíèöèîííèÿ ñè èíòåðâàë å äèôåðåíöèðóåìà ôóíêöèÿòà f(x) = |(x− 1)2(x− 2)|? Â
êîè òî÷êè òÿ íå å äèôåðåíöèðóåìà? Îáîñíîâåòå ñå.

6. Ôîðìóëèðàéòå è äîêàæåòå Òåîðåìàòà íà Ðîë. Ôîðìóëèðàéòå Òåîðåìàòà íà
Ëàãðàíæ çà êðàéíèòå íåðàñòâàíèÿ.

7. Äàéòå äåôèíèöèÿ íà èçïúêíàëà ôóíêöèÿ.
(a) Ôîðìóëèðàéòå íåîáõîäèìî è äîñòàòú÷íî óñëîâèå åäíà äèôåðåíöèðóåìà ôóíêöèÿ
äà å èçïúêíàëà.
(á) Íåêà ñà äàäåíè ïîëîæèòåëíèòå ÷èñëà xi, i = 1, . . . , n è ïîëîæèòåëíèòå ÷èñëà pi,
i = 1, 2, . . . , n, çà êîèòî ∑n

i=1 pi = 1. Äîêàæåòå, ÷å
n∏

i=1

xpi
i ≤

n∑

i=1

pixi .


